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Esitsizlikler Konu Anlatimi PDF

Esitsizlik, iki ifadeden birinin digerinden blyUk ya da ki¢uk oldugunu sdyler. Denklemin genellikle tek
bir c6zUmu varken esitsizligin ¢cozimui ¢cogu zaman bir araliktir: bir sayidan kiclk bitln sayilar gibi.
Bitce sinirl, gegcme notu, hiz siniri ve kapasite gibi gunlik kisitlarin hepsi esitsizlikle anlatilir. Bu
yazida esitsizlik isaretlerini, esitsizligin 6zelliklerini, negatif saylyla carpinca yonin neden degistigini,
aralik gosterimini, sirali ve mutlak degerli esitsizlikleri ve deger araligi sorularini ¢6zimld érneklerle
ele aliyoruz.
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Esitsizlik nedir?

™ ONCE SUNLARI BiL
Bu yaziyl daha rahat anlamak icin birinci dereceden denklem ¢6zmeyi ve sayl dogrusunu biliyor
olman yeterli.

Denklemler icin Birinci Dereceden Denklemler Konu Anlatimi PDF, siralama i¢in Sayi Dogrusu ve
Sayilari Siralama yazisina g6z at.

iki ifadenin biiyiiklik iliskisini gdsteren bagintilara esitsizlik denir. Dért esitsizlik isareti vardir:

isaret Okunusu Ornek
< kdcguktar 3<7

> bUyuktur -1> -4
< kicuk ya da esittir x<5

> buyUk ya da esittir x> -2

isaretin acik tarafi her zaman biiyiik olana bakar. x < 5 esitsizligi "x, 5 ten kiigliktir" diye okunur ve 5
ten klicUk butin sayilar bu esitsizligi saglar: 4, 0, —3, 4,99 gibi. Denklemin ¢6zimi ¢ogunlukla tek bir
saylyken esitsizligin ¢c6zimu genellikle sonsuz sayida sayidan olusan bir araliktir.

@ HAP BILGI
Esitsizlik iki ifadenin buyukluk iliskisini gosterir: <, >, <, >.

—_ =

Esitsizligin ¢c6zUmu genellikle bir araliktir.
Esitsizligin 6zellikleri

Esitsizlikler de denklemler gibi iki tarafa ayni islem uygulanarak ¢ozullr. Ama bir farkla: bazi islemler
esitsizligin yonunu degistirir.
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islem
iki tarafa ayni sayiyi eklemek ya da gikarmak
iki tarafi pozitif bir sayiyla carpmak ya da bdlmek

iki tarafi negatif bir sayiyla carpmak ya da bdlmek

Negatif sayiyla carpinca yon neden degisir?

Yon
Degismez
Degismez

Degisir

Ornek
2<5ise2+3<5+3
2<5ise2-4<5-4

2<5ise —=2> -5

Sayi dogrusunda 2, 5 in solundadir. iki sayiyi —1 ile carpmak, onlari sifira gére aynalamak demektir: —2

sifirin hemen solunda, —5 ise daha solda kalir. Aynalama siralamayi tersine gevirdigi igin 2 < 5 iken

—2 > —5 olur. Bu yuzden esitsizligin iki tarafi negatif bir sayiyla ¢carpilir ya da bollnUrse isaret ters

cevrilir.

@ HAP BILGI

Negatif bir sayiyla carpma ya da bolme esitsizligin yoninu ters cevirir.

Toplama, ¢ikarma ve pozitif saylyla carpma yonu degistirmez.

A DIKKAT
Bilinmeyenin isaretini bilmeden onunla carpmak.

x in pozitif mi negatif mi oldugu bilinmiyorsa esitsizligin iki tarafi x ile carpilamaz ya da x e

boliinemez; yon degisip degismeyecegdi belli degildir.

Birinci dereceden esitsizlikleri cozmek

Birinci dereceden bir esitsizlik, denklem gibi adim adim ¢6zullr: bilinmeyenler bir tarafa, sabitler diger

tarafa toplanir ve iki taraf bilinmeyenin katsayisina béltnur. Katsayil negatifse son adimda ydn degisir.

¢ ORNEK
3x — 5 < 7 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi cozelim.
iki tarafa 5 ekleyelim: 3x < 12.

iki tarafi pozitif 3 e bélelim; yon degismez: x < 4.

Kontrol icin araliktan bir deger secelim: x = 0 i¢cin —5 < 7 dogrudur.

¢ ORNEK
—2x + 3 > 11 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi cozelim.
iki taraftan 3 cikaralim: —2x > 8.

iki tarafi negatif —2 ye bélelim; yon degisir: x < —4.

Kontrol: x = —=5icin 10 + 3 = 13 > 11 dogrudur; x = 0 i¢in 3 > 11 yanlistir.
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ikinci 8rnekte bilinmeyenleri sag tarafta toplamak da miimkiindi: 3 — 11 > 2x, yani —8 > 2x ve —4 > X.
Bu yol negatif saylya bolmeyi hic gerektirmez ve ayni sonucu verir.

Denklem ile esitsizlik arasindaki farklar

Esitsizlik ¢dzerken denklemdeki adimlarin neredeyse hepsi aynen kullanilir. Farklar az ama énemlidir:

Denklem Esitsizlik
Co6zUim Genellikle tek sayi Genellikle bir aralk
Negatif saylyla carpma Esitlik bozulmaz Yon ters doner
iki tarafi taraf tarafa cikarma Yapilabilir Yapilamaz
Kontrol Kokl yerine koy Araligin icinden ve disindan birer deger dene

Son satir 6zellikle dGnemlidir. Bir denklemin kokinu kontrol etmek igin tek bir deger yeter; esitsizlikte ise
hem araligin icinden bir degerin esitsizligi sagladigini hem de disindan bir degerin saglamadigini
goérmek, yonun dogru oldugunu gdsterir.

Aralik gésterimi ve sayi dogrusu

Esitsizligin ¢6zUm kiimesi, sayl dogrusunda bir parca olarak gosterilir ve aralik goésterimiyle yazilir. Ug
nokta ¢o6zlime dahilse koseli parantez ve sayi dogrusunda ici dolu nokta, dahil degilse normal
parantez ve ici bos nokta kullanilir. Sonsuzluk bir sayi olmadigi icin oo yanina her zaman normal
parantez gelir.

Esitsizlik Aralik Uc noktalar

x<4 (—0,4) 4 dahil degil

x<—4 (= o0 ,—4] —4 danhil

x>1 [1, ) 1 dahil

2<x<7 (2,7] 2 dahil dedgil, 7 danhil
¢ ORNEK

2 < x < 7 esitsizligi verilsin.
Bu esitsizligi saglayan tam sayilari bulahm.
2 dahil degil, 7 dahil.

Tam sayilar: 3, 4, 5, 6 ve 7; toplam 5 tane.

A DIKKAT
Uc¢ noktanin dahil olup olmadigini gézden kagirmak.

Tam sayi sayma sorularinda sonu¢ cogu zaman u¢ noktaya baghdir. 2 < x < 7 olsaydi 7 dahil
olmaz ve 4 tam sayi kalirdi.
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@ HAP BILGI
Uc nokta cozlime dahilse kdseli parantez, dahil degilse normal parantez kullanilir.

Sonsuzlugun yanina her zaman normal parantez gelir.

Parantezli ve kesirli esitsizlikler

Parantezli ve kesirli esitsizlikler de denklemlerdeki gibi sadelestirilir. Kesirleri yok etmek icin iki taraf
paydalarin EKOK'u ile ¢arpilir; EKOK pozitif oldugu igin yon degismez.

¢ ORNEK

2(x — 3) < 5x + 6 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi ¢ozelim.

Parantezi acalim: 2x — 6 < 5x + 6.

Bilinmeyenleri saga toplayalim: —6 — 6 < 5x — 2x, yani —12 < 3x.

—4 < x, yani x > —4.

2 ORNEK

X

~—1> )EC esitsizligi verilsin.

Esitsizligi ¢cozelim.

Paydalarin EKOK'u 6. iki tarafi 6 ile carpalim: 3x — 6 > 2x.
X > 6.

Kontrol: x = 12 icin sol taraf 6 — 1 = 5, sag taraf 4; 5 > 4 dogrudur.

Sirah esitsizlikler

—3 < 2x+ 1 < 9 gibi iki isaret iceren esitsizliklere sirall ya da cift tarafli esitsizlik denir. Bu
esitsizliklerde islem, ¢ tarafa birden uygulanir.

2 ORNEK

—3 < 2x + 1 < 9 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi cozelim ve tam sayi ¢ozimleri sayahm.
Uc taraftan 1 cikaralim: —4 < 2x < 8.

Uc tarafi 2 ye bolelim: —2 < x < 4.

Tam sayilar: —1, 0, 1, 2, 3 ve 4; toplam 6 tane.
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2 ORNEK
1 < 5—2x < 7 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi ¢ozelim.
Uc taraftan 5 cikaralim: —4 < —2x < 2.
Uc tarafi —2 ye bdlelim; iki isaret de déner: 2 > x > —1.

Klclkten blylge yazalm: —1 < x < 2.

A DIKKAT
Negatif saylya bolerken yalniz bir isareti cevirmek.

Sirall esitsizlikte negatif bir sayiya bollntrse iki isaret de ters doner. Sonucu kigulkten buytge
yeniden yazmak okumayi kolaylastirir.

Iki kosul birlikte: kesisim ve birlesim
Bazi sorularda bilinmeyen iki kosulu birden saglamalidir. "ve" baglaciyla verilen kosullarin ¢6zimd, iki
araligin kesisimidir; "ya da" ile verilenlerin ¢ozimd ise birlesimidir.

2 ORNEK

2x — 1> 3 ve x + 4 < 10 kosullari verilsin.

iki kosulu birlikte saglayan tam sayilari bulalim.
Birinci kosul: 2x > 4, yani x > 2.

ikinci kosul: x < 6.

Kesisim: 2 < x < 6, yani (2,6]. Tam sayilar 3, 4, 5 ve 6; toplam 4 tane.

iki araligi say1 dogrusunda (st Uiste cizmek, kesisimi ve birlesimi gérmenin en giivenli yoludur. Kesisim
iki ¢cizginin Ust Uste geldigi kisim, birlesim ise ¢izgilerden en az birinin bulundugu kisimdir. Kesisim bos
kalabilir: x < 1 ve x > 3 kosullarini birlikte saglayan hicbir sayi yoktur.

A DIKKAT
Kareli esitsizligi birinci dereceden gibi cézmek.

x? < 9 esitsizliginin ¢6zimi x < 3 degildir; x = —5 igin x? = 25 olur ve esitsizlik saglanmaz. Dogru
¢OzUm —3 < x < 3 tur. Bu tur esitsizlikler, mutlak degerdeki uzaklik fikriyle ya da ikinci dereceden
esitsizlik yontemleriyle ¢ozulur.

@ HAP BILGI
ve baglaciyla verilen kosullarin ¢6zimu kesisim, ya da baglaciyla verilen kosullarin ¢ozimu
birlesimdir.
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Esitsizliklerde toplama ve deger aralig:

Ayni yonlu iki esitsizlik taraf tarafa toplanabilir: a < b ve ¢ < dise a + ¢ < b + d dir. Ama taraf tarafa
cikarma yapilamaz. iki degiskenin farkinin aralidi, en kiiciik degerden en biiyiik deger cikarilarak ve
tersi yapilarak bulunur.

¢ ORNEK

2<x<5vel<y<3olsun.

X+ Yy, x —y ve x -y ifadelerinin araliklarini bulalim.

Toplam: taraf tarafa toplayalim: 3 < x +y < 8.

Fark: en kiigik fark 2 — 3 = —1, en buylk fark 5—1=4; yani -1 < x —y < 4.

Carpim: x ve y pozitif oldugu icin uglar carpilir: 2 < x-y < 15.

A DIKKAT
Farkin araligini uclari ¢cikararak bulmak.

2 < x < 5vel<y< 3 esitsizliklerini taraf tarafa cikarip 1 < x — y < 2 demek yanlstir. Ornegin
x=49vey=1,1icin x —y = 3,8 olur ve bu deger 2 den buyuktur.

Carpimda uclari dogrudan carpmak yalnizca butln degerler pozitifken glvenlidir. Negatif degerler ise
karistiginda doért ug carpimin hepsi hesaplanir ve en kiictigu ile en bliyligi secilir.

Mutlak degerli esitsizlikler

|x — al|, sayl dogrusunda x ile a arasindaki uzakliktir. Bu ylizden mutlak degerli esitsizlikler uzaklik
diliyle kolayca okunur:

e [x—a| <r:x,ayardendahayakindir;yania—r<x<a-+r.

e [x—a| >r:x, adanrdendahauzaktir; yanix <a—ryadax>a+r.
2 ORNEK
bc—2| < 3 esitsizligi verilsin.
Esitsizligi ¢ozelim.
Sirali esitsizlige gevirelim: =3 < x — 2 < 3.

Ug tarafa 2 ekleyelim: —1 < x < 5.
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2 ORNEK
b+ 1| > 4 esitsizligi verilsin.

Esitsizligi ¢ozelim.

Birinci durum: x + 1 > 4, yani x > 3.

ikinci durum: x + 1 < —4, yani x < —5.

GO6zUm kimesi: (— o0 ,—5] U [3, o0 ).
Sag taraf negatifse durum 6zeldir: mutlak deger higbir zaman negatif olmadigiigin x—2| < -1
esitsizligini saglayan sayi yoktur, [x —2 | > —1 esitsizligi ise her gergek say! i¢in dogrudur.

Mutlak degerin ayrintisi Mutlak Deger Konu Anlatimi PDF yazisinda anlatiliyor.

Problemden esitsizlige

"En az", "en fazla", "asmamak", "gecmek" gibi ifadeler bir esitsizlik kurulacagini gésterir. "En az" >,
"en fazla" ve "asmamak" < isaretine karsilik gelir.

¢ ORNEK

Bir 6grencinin 500 lirasi var ve tanesi 45 lira olan kitaplardan almak istiyor.
En fazla kac kitap alabilecegdini bulalim.

Kitap sayisi x olsun: 45x < 500.

x < %, yanix < 11,1 ...

Kitap sayisi tam sayi oldugu icin en fazla 11 kitap alabilir. Kontrol: 11 - 45 = 495, 12 - 45 = 540.

2 ORNEK
Bir 6grencinin iki sinav notu 62 ve 75 tir; U¢ sinavin ortalamasi en az 70 olursa dersi gececek.
Uciincii sinavdan en az kag almasi gerektigini bulalim.

624+ 75+ x

Uctincii not x olsun: —— 270

iki tarafi 3 ile carpalim: 137 4+ x > 210.

X > 73; en az 73 almasi gerekir.

¢ ORNEK
Bir 6grenci toplulugu bir etkinlik i¢in 1200 liraya salon kiraliyor ve biletleri 50 liradan satacak.

Zarar etmemek icin en az kag bilet satiimasi gerektigini bulahm.
Satilan bilet sayisi x olsun. Gelir, salon lcretinden az olmamali: 50x > 1200.
X > 24; en az 24 bilet satiimalidir.

Kontrol: 24 - 50 = 1200 lira; gelir gideri tam karsilar.
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Bu tlir sorularda sonucun tam sayi olmasi gerekip gerekmedigine dikkat etmek gerekir. Kisi, kitap ya da
bilet sayisI tam sayidir; bu ylizden "en az" sorularinda ¢6zim yukari, "en fazla" sorularinda asagi dogru
en yakin tam saylya tamamlanir.

= HAP BILGI
Gilindelik hayatta

En fazla 600 kilogram tasiyabilen bir asansoére 80 kilogramlik kisiler binecekse 80x < 600 olmalidir.

x < 7,5 cikar; kisi sayisi tam sayi oldugu icin en ¢ok 7 Kisi biner.

Sinavda esitsizlikler

B SINAVDA NASIL GIKAR
Temel diizeyde (TYT) bu konu birinci dereceden ve sirali esitsizlikler, tam say1 ¢ézimleri sayma,
deger araligi ve mutlak degerli esitsizlikler biciminde karsina cikabilir.

ALES ve KPSS duzeyinde esitsizlikler, "en az" ve "en fazla" iceren problemlerde ve sayisal akil
ylritmede de gerekebilir.

Secenekli sorularda ¢6zim araligindan bir deger ve araligin disindan bir deger secip ilk esitsizlikte
denemek, yonin dogru olup olmadigini birka¢ saniyede gosterir.

Sik yapilan hatalar
Hata Dogrusu
Negatife bollince yonu ¢evirmemek —2x >8isex < —4
Siralida yalniz bir isareti cevirmek iki isaret de déner
Esitsizlikleri taraf tarafa ¢ikarmak Uclari capraz cikar
oo yanina koseli parantez koymak [1, 00)
U¢ noktayi yanlis saymak < dahil etmez, < eder
X in isaretini bilmeden x ile carpmak Once isaretini belirle

Bu hatalarin cogu, yonu degistiren tek islemin negatif saylyla carpma ve bélme oldugunu unutmaktan
dogar. Her adimda "bu islem yonu degistirir mi?" diye sormak ve sonucu araliktan segilen bir sayiyla
denemek bu hatalari dnler.
= Hap bilgi 6zeti

o Esitsizlik iki ifadenin bUyUklUk iliskisini gosterir: <, >, <, >.

Esitsizligin ¢cozUmu genellikle bir araliktir.
Q Negatif bir sayiyla carpma ya da bélme esitsizligin yoninu ters ¢evirir.

Toplama, ¢ikarma ve pozitif saylyla carpma yonu degistirmez.
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o Uc nokta ¢oziime dahilse koseli parantez, dahil degilse normal parantez kullanilir.

Sonsuzlugun yanina her zaman normal parantez gelir.

o ve baglaciyla verilen kosullarin ¢o6zimu kesisim, ya da baglaciyla verilen kosullarin ¢ézimdu
birlesimdir.

e Glindelik hayatta

En fazla 600 kilogram tasiyabilen bir asansoére 80 kilogramlik kisiler binecekse 80x < 600
olmalidir.

x < 7,5 cikar; kisi sayisi tam sayi oldugu icin en ¢cok 7 kisi biner.

® Sik sorulanlar

Esitsizlik nedir?
iki ifadenin buylikliik iliskisini gdsteren bagintidir. Kiiguiktiir, biiyiiktir, kiicik esittir ve biiyiik esittir
isaretleriyle yazilir.

Esitsizlikte yon ne zaman degisir?
iki taraf negatif bir saylyla carpildiginda ya da negatif bir sayiya bélindiigiinde yon ters cevrilir.
Toplama, ¢ikarma ve pozitif sayiyla carpma yonu degistirmez.

Aralik gosteriminde koseli ve normal parantez farki nedir?

Koseli parantez u¢ noktanin ¢6ziime dahil oldugunu, normal parantez dahil olmadigini gosterir.
Sonsuzlugun yaninda her zaman normal parantez kullanilr.

Sirali esitsizlik nasil ¢oziiliir?
Her islem (g tarafa birden uygulanir. Negatif bir sayiyla carpilir ya da bollndrse iki isaret de ters
doner.

iki esitsizlik taraf tarafa cikarilabilir mi?
Hayir. Ayni yonlu esitsizlikler toplanabilir ama ¢ikarilamaz. Farkin araldi, bir degiskenin uclarindan
digerinin ucglari capraz c¢ikarilarak bulunur.

Mutlak degerli esitsizlik nasil ¢ozillir?
Kucguktdr bicimindeki esitsizlik tek bir sirali esitsizlige, blyuktir bicimindeki ise iki ayri esitsizlige
ayrilir ve ¢dézumler birlestirilir.

Ve ile ya da baglac¢larinin farki nedir?

Ve ile verilen iki kosulu ayni anda saglayan sayilar aranir; ¢ézim iki araligin kesisimidir. Ya da ile
verilen kosullarda en az birini saglamak yeter; ¢c6zim birlesimdir.
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En az ve en fazla ifadeleri hangi isarete karsilik gelir?

En az ifadesi bliylk ya da esittir, en fazla ve asmamak ifadeleri kiiclik ya da esittir isaretine karsilik
gelir. Fazla ve gecmek ise esitligi icermeyen buyuktdr isaretiyle yazilir.

Y= Kontrol listesi

Dort esitsizlik isaretini dogru okuyup yazabiliyorum.

Hangi islemlerin yoni degistirdigini aciklayabiliyorum.

Negatif saylyla carpinca yonin neden dondiguni sayi dogrusuyla gosterebiliyorum.
Birinci dereceden esitsizlikleri ¢dzebiliyorum.

C6zUm kimesini aralik gosterimiyle ve sayl dogrusunda gosterebiliyorum.

Uc noktalari dogru dahil ederek tam sayi ¢ozUmleri sayabiliyorum.

Sirali esitsizliklerde Ug tarafa birden islem yapabiliyorum.

iki degiskenin toplaminin ve farkinin araligini bulabiliyorum.

Mutlak degerli esitsizlikleri uzaklik diliyle ¢6zebiliyorum.

0O 000000 00nm0f

"En az" ve "en fazla" iceren problemleri esitsizlikle kurabiliyorum.

Bu belge hakkinda. Bu PDF, ahmetcelen.com.tr'deki Esitsizlikler Konu Anlatimi PDF yazisinin AC-078 kodlu
belgesinin 1.0 sGrimudur.

Surim gecmisi ve degisiklikler: ahmetcelen.com.tr/d/ac-078/. Glincel stirimu ve bitin konularin PDF'lerini
ahmetcelen.com.tr/pdf/ adresinde bulabilirsiniz. Elinizdeki dosyanin bizim yayimladigimiz siriimle birebir ayni olup
olmadigini ahmetcelen.com.tr/d/ adresinde denetleyebilirsiniz; dosya cihazinizdan disari génderilmez.
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Universite ve kamu sinavlarina hazirlananlar icin licretsiz matematik kaynaklari.

Bu belgenin guincel héli ve ¢cok daha fazlasi sitede.

Konu anlatimlari
Bastan sona anlatim, hap

bilgiler ve ¢6zimlu érnekler

ahmetcelen.com.tr/blog/

Sinav geri sayimlari
OSYM takvimine gore

sinavlara kalan stire

ahmetcelen.com.tr/sinavlar/

@ PDF merkezi

Her konunun giincel PDF'i,
strlim gecmisi ve belge
dogrulama

ahmetcelen.com.tr/pdf/

Video ¢ézimler
Konu anlatimi ve soru ¢6zim

videolari

ahmetcelen.com.tr/video/

PDF merkezi

Cikmus sorular
TYT, AYT, MSU, DGS ve KPSS

GIkmig sorulari

ahmetcelen.com.tr/ss/

Belge dogrulama
Elinizdeki PDF'in glincel ve

degistiriimemis oldugunu
denetleyin

ahmetcelen.com.tr/d/

1
b;' UniConnectly

Universite topluluklarini, etkinlikleri ve sirketleri tek uygulamada bulusturan icretsiz kampiis
platformu.

e Dijital portfoy
Katildigin etkinlikleri ve sertifikalarini
uniconnectly.com/@kullaniciadi adresinde herkese
acik sergile

e Dogrulanabilir katilim
QR ile giris yaptigin etkinlikler portfdytinde dogrulanmis
listelenir

o Anlik firsatlar
Staj, is ve burs duyurulari akisina diser

e Sertifikalar
Platformda verilen sertifikalar dogrulanmis isaretli,
edu.tr e-postan onayli

e Uye karti indirimleri
Takip ettigin topluluklarin anlagmali isletme
indirimlerinden yararlan

e Topluluklar ve etkinlikler
Universitendeki topluluklari ve takvimi tek ekranda gér,
basvurulu etkinliklere katil

Ucretsiz kesfet
QR kodu okutun ya da uniconnectly.com adresine girin.

#  Download on the GETITON EXPLORE IT ON
@& App Store ‘ ® Google Play AppGallery

Diger yapimlarimiz

UniConnectly gibi bunlar da bizim yapimlarimiz. Bu belgeyi Ucretsiz sunuyoruz; yapimlarimizi kesfetmeniz ve
cevrenizle paylasmaniz, bu ¢alismalari surdirmemiz icin en buyuk destektir.

;{ Veterito

Hayvanseverlerin sosyal medyasi ve veteriner akilli
klinik yonetim uygulamasi.

WBOTE

Egitim fakuiltesi ve 6gretmenlik diistinenler igin:
bélim rehberleri, 6gretmenlik meslegdi ve egitim
teknolojileri Uizerine kaynakli yazilar.

veterito.com
bote.web.tr
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