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Bolunebilme nedir?

™ ONCE SUNLARI BiL
Bu yaziyl daha rahat anlamak icin bélme islemini, basamak kavramini ve tek-cift sayilari biliyor
olman yeterli.

Cift sayilar ve 2 ile bolinebilme icin Tek ve Cift Sayilar yazisina goz at.

Bir a dogal sayisi b ye boluindugunde bir bolim ve bir kalan elde edilir. Blme isleminin esitligi sudur:
a=b-q+rve0<r<b
Burada a bdlinen, b bolen, g bolim, r kalandir. Kalan her zaman bdlenden kuguktlr. Kalan 0 ise a, b ye

tam bollinir; baska bir deyisle a, b nin bir katidir.

BolUnebilme kurallari, bliylk bir sayida bolme islemini yapmadan kalanin 0 olup olmadigini anlamanin
kisa yollaridir. Kurallarin hepsi ayni fikre dayanir: basamak degerlerinin (1, 10, 100, ... ) bdlene goére
kalanlari bilinirse, sayinin kalani da bilinir.

@ HAP BiLGI
a=b-q+rve0<r<b;kalan0ise a, b ye tam balundar.

Bolunebilme kurallari, bélme yapmadan kalani bulmanin kisa yollaridir.

Bolunebilmenin temel 6zellikleri

Kurallarin hepsi birkag basit 6zellige dayanir. a, b yi ve ¢ yi tam bdllyorsa:

e a,b+cyiveb—_cyidetam bdler.

e a, b nin her katini da tam bdler: k - b gibi.
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2 ORNEK
6, 36 y1 ve 18 i tam bdlsun.

6 nin 54 U ve 18 i (36 — 18) boldugunl gosterelim.
36 +18 =54ve54=6-9.

36 —18 =18ve 18 =6-3.

A DIKKAT
Bu 6zelliklerin tersi her zaman dogru degildir.

5, 2+ 3 = 5 toplamini boler ama ne 2 yi ne 3 U bdler. Toplamin bdlinmesi, terimlerin tek tek
bolindligini gostermez.

2,5ve 10 ile bolinebilme: son basamak

10, hem 2 ye hem 5 e tam bollndr. Bu yldzden bir sayinin onlar ve daha blylk basamaklarinin toplami
her zaman 2 ye ve 5 e bolundr; karar yalnizca birler basamagina kalir.

Bodlen Kural Kalan
2 Son basamak 0, 2,4, 6,8 Son basamagin 2 ye boliminden kalan
5 Son basamak 0 ya da 5 Son basamagin 5 e boliminden kalan
10 Son basamak 0 Son basamagin kendisi

¢ ORNEK

4837 sayisl verilsin.
2, 5 ve 10 a boliminden kalanlari bulahm.
Son basamak 7.

2 ye boliminden kalan 1, 5 e boliminden kalan 2, 10 a boéliminden kalan 7.

4 ve 8 ile bolunebilme: son basamaklar

100 = 4 - 25 oldugu icin ylzler ve daha buylik basamaklar 4 e her zaman bolintr; karar son iki
basamagda kalir. Ayni sekilde 1000 = 8- 125 oldugu icin 8 ile bollinebilmede son li¢ basamaga bakilir.

Bolen Kural Kalan
4 Son iki basamak 4 Un kati Son iki basamagin kalani
8 Son Ui¢ basamak 8 in kati Son U¢ basamagin kalani
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2 ORNEK
1234567 sayisl verilsin.

4 e ve 8 e bolumiinden kalanlari bulalim.
4 icin son iki basamak 67: 67 = 4-16 + 3, kalan 3.

8 icin son U¢ basamak 567: 567 = 8 - 70 + 7, kalan 7.

o ORNEK
Uc basamakli 72a sayisi 4 ile tam boliinsiin.

a rakaminin alabilecegdi degerleri bulalim.
Son iki basamak 2a nin 4 Un kati olmasi gerekir.
20 ile 29 arasinda 4 Un katlari 20, 24 ve 28 dir.

a nin degerleri 0, 4 ve 8.

@ HAP BILGI
4 ile bolinebilmede son iki basamagda, 8 ile bollinebilmede son li¢c basamada bakilir.

25 ve 125 ile bolinebilme

Ayni basamak fikri 25 ve 125 icin de isler. 100 = 4 - 25 oldugu icin 25 ile bolinebilmede son iki
basamagda bakilir: son iki basamak 00, 25, 50 ya da 75 ise sayi 25 e tam bolinir. 1000 = 8 - 125 oldugu
icin 125 ile bolinebilmede son lGi¢ basamaga bakilir.

2 ORNEK
3375 sayisl verilsin.

25 ve 125 ile tam bolunUp bolinmedigini bulalim.
Son iki basamak 75: sayi 25 e tam bolunur.

Son U¢ basamak 375 = 3-125: sayl 125 e de tam bolUnUr. Kontrol: 3375 = 125 - 27.

3 ve 9 ile bolinebilme: rakamlar toplami

Bir sayi, rakamlarinin toplami 3 e bollinlyorsa 3 e, 9 a boéllnlyorsa 9 a tam bollndr. Kalanlar igin de
ayni yol gecgerlidir: sayinin 3 e ya da 9 a bolumunden kalan, rakamlari toplaminin kalanina esittir.

Kural nereden geliyor?

10=9+1, 100 =99 + 1, 1000 = 999 + 1 oldugu icin her basamak degeri, 9 un bir katindan 1 fazladir.
Ornegin:

4527 =4-1000+5-100+2-104+7=(4-999+5-994+2-9)+ (4+5+2+7)

@ ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katki AC-064 - Surim 1.0 - Sayfa4 /13


https://ahmetcelen.com.tr/?utm_source=pdf&utm_medium=pdf&utm_campaign=ac-064
https://ahmetcelen.com.tr/d/ac-064/1-0/

Birinci parantez 9 un, dolayisiyla 3 Un katidir. Sayinin 9 ve 3 e gore kalanini ikinci parantez, yani
rakamlar toplami belirler. 4 + 5+ 2 + 7 = 18 hem 3 Un hem 9 un kati oldugu i¢in 4527 ikisine de tam
bolunr.

2 ORNEK

4528 sayisl verilsin.

3 e ve 9 a bélimunden kalanlari bulahm.
Rakamlar toplami: 4 + 5+ 2 + 8 = 19.

19 = 3.6+ 1: 3 e bdlumunden kalan 1.

19=9-2+1:9 a boliminden kalan 1.

A DIKKAT
3 e boéllnen her sayi1 9 a bollinmez.

12 nin rakamlari toplami 3 tir: 12, 3 e bollintir ama 9 a bélinmez. Tersi ise her zaman dogrudur: 9
a bollinen sayi 3 e de bolundr.

@ HAP BILGI
Bir sayinin 3 e ya da 9 a bolumunden kalan, rakamlari toplaminin kalanina esittir.

Tlile bolinebilme

11 ile bolinebilmede rakamlar sagdan baslayarak sirayla +, —, +, — isaretleriyle toplanir. Bu toplam
11 in katiysa (sifir da dahil) sayi1 11 e tam bolundr. Toplamin 11 e boliminden kalan, sayinin kalanina
esittir; toplam negatif cikarsa 11 eklenerek kalan bulunur.

Kuralin nedeni: 10 = 11 — 1 oldugu icin 10, 11 e gore —1 gibi davranir; 100 = 99 + 1 ise +1 gibi davranir.
Basamak degerleri sirayla +1 ve —1 gibi davrandidi icin isaretler sirayla degisir.

¢ ORNEK

918082 sayisi verilsin.

11 ile tam bolinup bélinmedigini bulalim.

Sagdan baslayalm:2—-8+4+0—-8+1—9 = —22.

—22, 11 in katidir; sayi 11 e tam bolUndr. Kontrol: 918082 = 11 - 83462.

2 ORNEK
1234 sayisi verilsin.

11 e boliminden kalani bulalim.
Sagdan baslayalim: 4 —3+2—1 = 2.

Kalan 2 dir. Kontrol: 1234 = 11-112 + 2.
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2 ORNEK
Dort basamakli 5a38 sayisi 11 ile tam boltnsin.

a rakamini bulalim.
Sagdan baslayalm: 8 —3+a—5=a.
a nin 11 in kati olmasi gerekir; bir rakam icin tek deger a = 0.

Sayi 5038 dir. Kontrol: 5038 = 11 - 458.

7 ile bolunebilme

7 ile bolinebilme icin kullanish bir yontem sudur: sayinin son basamaginin iki katini, son basamak
silinince kalan sayidan cikar. Sonuc 7 nin katiysa (sifir ya da negatif de olabilir) sayi 7 ye tam baolindr.
Sonug¢ hala buyukse ayni islem tekrarlanir.

Yontemin nedeni: sayl 10a + b bicimindeyse a — 2b ye bakilir. 10a + b nin —2 kati —20a — 2b dir ve
—20a = —21a + a oldugu i¢in —20a — 2b ile a — 2b arasindaki fark 21a, yani 7 nin katidir. Bu ylzden biri
7 ye bolunuyorsa 6teki de bolinur. 2 ile 7 aralarinda asal oldugu icin de 10a + b nin 7 ye bolinmesi, —2
katinin bolinmesiyle ayni seydir.

2 ORNEK
343 ve 3528 sayilari verilsin.

7 ile tam bolUinUp bolinmediklerini bulalim.
343:34 —2-3 =28 ve 28 = 7-4; sayl 7 ye bolundr.

3528: 352 — 2-8 = 336, tekrar: 33 —2-6 = 21 ve 21 = 7 - 3; sayI 7 ye bollndr.

A DIKKAT
Bu yontem kalani dogrudan vermez.

Yontem yalnizca tam bolinlp bolinmedigini soyler. Kalan gerekiyorsa bdlme islemi yapilir ya da
sayinin 7 nin yakin bir katindan farkina bakilir.

Birlesik sayilarla bélinebilme

Bir sayinin 6, 12, 15 gibi bir sayiya bolunip bolinmedigini anlamak igin boéleni aralarinda asal
carpanlara ayirip her ¢carpanin kuralini ayri ayri uygularsin. Aralarinda asal, 1 den baska ortak bdleni
olmayan sayilar demektir.
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Bolen Kontrol edilecek

6 2ve3
12 3ve4
15 3ves5
18 2ve9
24 3vesd
36 4ve9
45 5ve9
72 8ve9
A DIKKAT

Carpanlar aralarinda asal olmalidir.

12 = 2-6 yazip 2 ve 6 ile bolinebilmeye bakmak yanlistir. 18, hem 2 ye hem 6 ya bélundr ama 12
ye bollinmez. Dogrusu 12 icin 3 ve 4 e bakmaktir.

2 ORNEK
Bes basamakli 4a73b sayisi 12 ile tam bollnsin.

Bu kosulu saglayan kac sayi oldugunu bulalim.

4 ile bélinme: son iki basamak 3b, 4 Un kati olmali. 32 ve 36 uygun: b =2yada b = 6.
3 ile bolinme: rakamlar toplami 14 + a + b, 3 Gn kati olmall.

b =2icin 16 + a: a de@erleri 2, 5, 8. b = 6 i¢in 20 + a: a degerleri 1, 4, 7.

Toplam 6 sayi vardir.

2 ORNEK
Dort basamakli 3a4b sayisi 5 ile ve 9 ile tam bolinsun.

a + b nin alabilecegi degerleri bulahm.

5ile bolinme: b = 0yadab = 5.

b = 0 icin rakamlar toplami 7 + a; 9 un kati olmasl icin a = 2.
b = 5icin rakamlar toplami 12 + a; 9 un kati olmasi igin a = 6.

a+bnindegerleri: 2+0=2ve 6 +5=11.
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o HAP BILGI

Gundelik hayatta

126 6grenci altisarli gruplara eksiksiz ayrilabilir.

126 cifttir ve rakamlari toplami 9 oldugu icin 3 e de baélundr; 2 ve 3 e bdllinen sayi 6 ya bollndr ve
21 grup olusur.

Kalan sorulari
Kalanlar toplama ve carpmada birlikte hareket eder: bir sayi yerine onun kalani kullanilabilir. Bu 6zellik,
sayinin kendisini bilmeden bir ifadenin kalanini bulmayi saglar.

¢ ORNEK

A nin 9 a boliminden kalan 5 olsun.

2A +1in 9 a bolimunden kalani bulalim.

A yerine kalani kullanalim: 2-5+1 = 11.

11 in 9 a boliminden kalan 2 dir.

Kontrol: A = 14igin2A+1=29ve29=9-3+2.

¢ ORNEK
A nin 9 a boliminden kalan 5, B nin 9 a bélimunden kalan 4 olsun.

A - B nin 9 a boliumunden kalani bulalim.
Kalanlari gcarpalim: 5-4 = 20.
20 =9-2 + 2: kalan 2.

Kontrol: A =14, B=13i¢cin A-B=182ve 182 =9-20 + 2.

@ HAP BiLGI
Toplama ve carpmada sayilarin yerine kalanlari kullanilabilir.

Bulunan sonug bdlenden buytlkse bir kez daha bélinerek kalan bulunur.

En biyik ve en kiicik sayi sorulari

BolUnebilme kurallari, belirli bir kosulu saglayan en blyUk ya da en kigik saylyl bulmak icin de
kullanilir. Yontem, istenen yonde en u¢ sayidan baslayip kural saglayana kadar rakamlari ayarlamaktir.
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2 ORNEK
Dort basamakli sayilar verilsin.

9 ile tam boéllnen en kicuk dort basamakh sayiyi bulalim.
En kigUk dort basamakli sayi 1000; rakamlari toplami 1.
Toplamin 9 olmasi i¢in 8 eklemek gerekir: 1008.

Kontrol: 1008 =9-112.

¢ ORNEK
Rakamlari birbirinden farkli dért basamakli sayilar verilsin.

Bunlardan 5 ile tam boéllinen en blyuguna bulalim.
Son basamak 0 ya da 5 olmali. Bastaki basamaklari olabildigince bulyik secelim: 9, 8, 7.
Son basamak igin 5 ve 0 uygun; biyuk olan 9875.

Say1 9875 tir.

Kalan ve bélenin bélenleri

Bir sayinin 12 ye bolimunden kalan biliniyorsa, 12 nin bdlenlerine gore kalanlar da bilinir; ¢linkl 12 nin
katlari 2, 3, 4 ve 6 nin da katidir.

¢ ORNEK

A nin 12 ye boliminden kalan 7 olsun.

Anin4e, 3 eve 6 yaboluminden kalanlari bulalim.

A = 12k + 7 bicimindedir ve 12k her birine tam bollnUr; kalani 7 belirler.

7 nin 4 e bolimnden kalan 3, 3 e boliminden kalan 1, 6 ya béliminden kalan 1.

Sinavda bolinebilme

B SINAVDA NASIL GIKAR
Temel diizeyde (TYT) bu konu bilinmeyen rakami bulma, kalan bulma ve birlesik sayilarla
bolinebilme biciminde karsina cikabilir.

ALES ve KPSS dlizeyinde bdlinebilme bilgisi sayisal akil yurttme sorularinda hizli kontrol igin de
gerekebilir: bir sonucun bir saylya bolinip bolinmedigini hesap yapmadan anlamak gibi.

Bolunebilme kurallari ayni zamanda asal ¢carpanlara ayirmanin da ilk adimidir: bir sayiyi hangi kicuk
asallara bolecegini kurallar hemen gdsterir. Bu baglanti icin Asal Sayilar ve Asal Carpanlara Ayirma

yazisina bakabilirsin.
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Sik yapilan hatalar

Hata Dogrusu

4 icin son basamaga bakmak Son iki basamak

8 icin son iki basamaga bakmak Son ¢ basamak

11 de soldan basglamak Sagdan + ile basla

12 icin 2 ve 6 ya bakmak 3 ve 4 e bak

3 e bollineni 9 a da bollnlr sanmak 12, 9 a bollinmez

Kalani bélenden buyUk birakmak Kalan bdélenden ku¢uktir

Bu hatalarin cogu, kurall nedeni olmadan ezberlemekten dogar. Her kuralin arkasindaki basamak
degeri fikrini bilmek, hangi basamaga bakilacagini unutmayi énler: 4 icin 100, 8 i¢in 1000 bdélene tam
bollnen ilk basamak degeridir.

< Hap bilgi 6zeti
0 a=b-q+rve0<r<b;kalan0ise a, b ye tam balundar.
Bollunebilme kurallari, bélme yapmadan kalani bulmanin kisa yollaridir.
e 4 ile boliinebilmede son iki basamada, 8 ile bolinebilmede son lic basamaga bakilr.

o Bir sayinin 3 e ya da 9 a bolumunden kalan, rakamlari toplaminin kalanina esittir.

o Gundelik hayatta

126 6grenci altisarli gruplara eksiksiz ayrilabilir.

126 cifttir ve rakamlari toplami 9 oldugu icin 3 e de bdéllndr; 2 ve 3 e bdllinen sayi 6 ya bolundr
ve 21 grup olusur.

e Toplama ve carpmada sayilarin yerine kalanlari kullanilabilir.

Bulunan sonu¢ bdlenden buyukse bir kez daha bdlunerek kalan bulunur.

@ Sik sorulanlar

3ile boliinebilme kurall nedir?

Rakamlarinin toplami 3 Un kati olan sayi 3 e tam bolinur. Sayinin 3 e bdlimiinden kalan, rakamlari
toplaminin 3 e boélimiinden kalana esittir.

4 ile boliinebilme kurali nedir?

Son iki basamagdin olusturdugu sayi 4 in katiysa sayi 4 e tam boélinur. Clnki 100, 4 e tam baolundir.
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25 ile boliinebilme kurali nedir?

Son iki basamak 00, 25, 50 ya da 75 ise sayi 25 e tam bolundr. Clinkd 100, 25 e tam bolindigu
icin karar yalnizca son iki basamaga kalr.

T ile boliinebilme kural nasil uygulanir?

Rakamlar sagdan baslayarak sirayla arti ve eksi isaretleriyle toplanir. Sonuc¢ 11in katiysa, sifir da
dahil, say1 11 e tam bolunr.

12 ile bolunebilme icin neden 2 ve 6 ya bakiimaz?

2 ile 6 aralarinda asal degildir. Ornegin 18 hem 2 ye hem 6 ya béliiniir ama 12 ye béliinmez.
Dogrusu aralarinda asal olan 3 ve 4 e bakmaktir.

7 ile bolliinebilme nasil anlasilir?

Son basamagin iki kati, son basamak silinince kalan sayidan ¢ikarilir. Sonug 7 nin katiysa sayi 7 ye
tam bolundr.

Kalan en fazla kac¢ olabilir?

Kalan her zaman bélenden kiiciktiir. Ornegdin 9 a boliimde kalan O ile 8 arasinda olabilir.

v= Kontrol listesi

(J BoIme esitligini ve kalanin bdlenden kicuk oldugunu aciklayabiliyorum.

(J 2, 5ve 10 ile boliinebilmede son basamaga bakabiliyorum.

(J 4 ve 8ile bdliinebilmede son iki ve son li¢ basamaga bakabiliyorum.

(J 3 ve 9 kuralinin neden rakamlar toplamina dayandigini aciklayabiliyorum.

(J 11 ile boliinebilmede sagdan baslayarak isaretli toplam alabiliyorum.

(J 7ile bélinebilmeyi son basamak ydntemiyle kontrol edebiliyorum.

(] Birlesik bir sayiyi aralarinda asal carpanlara ayirip kurallari birlestirebiliyorum.
() Bilinmeyen rakami béliinebilme kosullarindan bulabiliyorum.

(] Boliinebilme kurallariyla kalan bulabiliyorum.

(J Toplama ve carpmada sayilarin yerine kalanlari kullanabiliyorum.
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Konu anlatimlari
Bastan sona anlatim, hap

bilgiler ve ¢6zimlu érnekler

ahmetcelen.com.tr/blog/

Sinav geri sayimlari
OSYM takvimine gore

sinavlara kalan stire

ahmetcelen.com.tr/sinavlar/

@ PDF merkezi

Her konunun giincel PDF'i,
strlim gecmisi ve belge
dogrulama

ahmetcelen.com.tr/pdf/

Video ¢ézimler
Konu anlatimi ve soru ¢6zim

videolari

ahmetcelen.com.tr/video/

PDF merkezi

Cikmus sorular
TYT, AYT, MSU, DGS ve KPSS

GIkmig sorulari

ahmetcelen.com.tr/ss/

Belge dogrulama
Elinizdeki PDF'in glincel ve

degistiriimemis oldugunu
denetleyin

ahmetcelen.com.tr/d/

1
b;' UniConnectly

Universite topluluklarini, etkinlikleri ve sirketleri tek uygulamada bulusturan icretsiz kampiis
platformu.

e Dijital portfoy
Katildigin etkinlikleri ve sertifikalarini
uniconnectly.com/@kullaniciadi adresinde herkese
acik sergile

e Dogrulanabilir katilim
QR ile giris yaptigin etkinlikler portfdytinde dogrulanmis
listelenir

o Anlik firsatlar
Staj, is ve burs duyurulari akisina diser

e Sertifikalar
Platformda verilen sertifikalar dogrulanmis isaretli,
edu.tr e-postan onayli

e Uye karti indirimleri
Takip ettigin topluluklarin anlagmali isletme
indirimlerinden yararlan

e Topluluklar ve etkinlikler
Universitendeki topluluklari ve takvimi tek ekranda gér,
basvurulu etkinliklere katil

Ucretsiz kesfet
QR kodu okutun ya da uniconnectly.com adresine girin.

#  Download on the GETITON EXPLORE IT ON
@& App Store ‘ ® Google Play AppGallery

Diger yapimlarimiz

UniConnectly gibi bunlar da bizim yapimlarimiz. Bu belgeyi Ucretsiz sunuyoruz; yapimlarimizi kesfetmeniz ve
cevrenizle paylasmaniz, bu ¢alismalari surdirmemiz icin en buyuk destektir.

;{ Veterito

Hayvanseverlerin sosyal medyasi ve veteriner akilli
klinik yonetim uygulamasi.

WBOTE

Egitim fakuiltesi ve 6gretmenlik diistinenler igin:
bélim rehberleri, 6gretmenlik meslegdi ve egitim
teknolojileri Uizerine kaynakli yazilar.

veterito.com
bote.web.tr
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