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+» Temel Kavramlar ve Sayilar TYT ALES KPSS

Ardisik Sayilar

Ardisik sayilar, belirli bir adimla dizenli olarak artan sayilardir ve sayi problemlerinde kullanilan temel
araclardan biridir. Bu yazida ardisik sayilari harfle yazmayi, bir dizide kac terim oldugunu bulmayi,
ardisik sayilarin toplamini tek bir formille hesaplamayi, kareler ve kiipler toplamini, ardisik sayilarin
carpimindaki bolunebilme 6zelliklerini ve klasik ardisik sayl problemlerini ¢ézumli érneklerle ele
aliyoruz.
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Ardisik sayi nedir?

@ ONCE SUNLARI BiL
Bu yaziyl daha rahat anlamak i¢in tam sayilari ve tek-cift sayi kavramini biliyor olman yeterli.

Tek ve cift sayilarin 6zellikleri icin Tek ve Cift Sayilar yazisina goz at.

Belirli bir kurala gore esit adimlarla artan sayilara ardisik sayilar denir. En yaygin olani ardisik tam
sayllardir: her sayi bir dncekinden 1 fazladir. 4,5, 6,7 ya da —2,—1,0, 1 bu tirden dizilerdir. Negatif
sayllar ve sifir da ardisik dizilerde yer alabilir.

Adimin 1 olmasi gerekmez. Ardisik ¢ift sayilarda ve ardisik tek sayilarda adim 2 dir: 6,8,10 ve 11,13,15
gibi. Ardisik 5 in katlarinda adim 5 tir: 15, 20, 25 gibi. Hangi adim segilirse secilsin, ardisik bir dizide
komsu iki terimin farki hep aynidir.

@ HAP BILGI
Ardisik sayilarda komsu iki terimin farki sabittir; bu farka artis miktari ya da adim denir.

Ardisik tam sayilarda adim 1, ardisik tek ve ardisik ¢ift sayilarda adim 2 dir.

Ardisik sayilari harfle yazmak

Problemlerde ardisik sayilar genellikle bilinmez. Onlari tek bir harfle ifade etmek, soruyu tek
bilinmeyenli bir denkleme cevirir:

Tur Genel yazim Adim
Ardisik tam sayilar n,n+1l,n+2, .. 1
Ardisik cift sayilar 2n,2n+2,2n+4, ... 2
Ardisik tek sayilar 2n+1,2n+3,2n+5, ... 2
Ardisik k nin katlar kn,kn + k,kn + 2k, ... k

Terim sayisi tek oldugunda ortadaki terimi x almak islemi kisaltir. Ug ardisik tam sayi x — 1, x, x + 1
olarak yazilirsa toplamlari dogrudan 3x olur; artilar ve eksiler birbirini géturlr. Bes ardisik ¢ift sayi da
x—4,x—2,x, x+ 2, x+ 4 olarak yazilabilir ve toplamlari 5x olur.
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A DIKKAT
Ardisik tek sayilari x, x + 1, x + 2 diye yazmak yanlistir.

x tek ise x + 1 cifttir. Ardisik tek sayilar da ardisik ¢ift sayilar da x, x + 2, x + 4 biciminde yazilir; x

in tek mi ¢ift mi oldugunu sorudaki bilgi belirler.

Terim sayisi nasil bulunur?

Ardisik bir dizide kac terim oldugunu saymak icin hepsini yazmak gerekmez. ilk terim, son terim ve

adim biliniyorsa su formdl yeter:

Terim savist = S0 terim—1I1k terim 1
yist= Adim

Sondaki +1 in nedeni basittir. 3 ten 7 ye kadar olan tam sayllar 3,4, 5, 6,7 dir. Aradaki fark 7—3 =4
adim eder, ama sayI sayisi 5 tir: dort adim, bes durak demektir. Bir ¢itin direklerini sayarken de ayni

durum vardir; 4 aralik icin 5 direk gerekir.
¢ ORNEK
7 den 91 e kadar olan tek sayilar verilsin.
Bu dizide kag terim vardir?
ik terim 7, son terim 91, adim 2.
Formulld uygulayalim: 91—2_7 +1=42+1.

Dizide 43 terim vardir.

¢ ORNEK
15 ile 120 arasindaki, 15 ve 120 dahil, 5 in katlari verilsin.

Kag tane olduklarini bulahm.
ilk terim 15, son terim 120, adim 5.

il )

22 tane 5 in kati vardir.

2 ORNEK
iki basamakli dogal sayilar verilsin.

Bunlardan kac tanesi 3 ile tam boltnar?

3 ile bolinen en klglk iki basamakli sayi 12, en buyugu 99.

99 —
3

Adim 3 olan bu dizide terim sayisi: 2 4+1=29+1.

30 tane iki basamakli sayi 3 ile tam bdlunr.
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A DIKKAT
Soruda "arasinda" ile "dahil" ifadelerine dikkat et.

10 ile 20 arasindaki tam sayilar 11,12, ... ,19 dur ve 9 tanedir. U¢ degerler dahil edilirse 10 ve 20
de sayilir ve 11 tane olur.

o HAP BILGI

Gundelik hayatta

Bir kitabin 23 ile 58 numarall sayfalari arasinda, bu iki sayfa dahil, 58 — 23 + 1 = 36 sayfa vardir.

Sondaki 1, ilk sayfanin da sayilmasi icindir.

Kacinci terim?

Terim sayisi formiilii tersinden de kullanilir. ik terimi ve adimi bilinen bir dizide herhangi bir terimi
bulmak igin ilk terime adim, terimin sirasindan bir eksik kadar eklenir:

n. terim = IIk terim + (n — 1) - Adim
Burada da n — 1 in sebebi aynidir: birinci terimden n inci terime gitmek i¢cin n — 1 adim atilir.

¢ ORNEK
5,9,13,17, ... dizisi verilsin.

Dizinin 20 nci terimini ve 101 in kacginci terim oldugunu bulalim.

ik terim 5, adim 4. Yirminci terim: 5+ 19-4 = 5 + 76 = 81.

101 -5

101 in sirasi icin terim sayisi formalind kullanalim: +1=24+1=25.

Yirminci terim 81, 101 ise 25 inci terimdir.

Adim negatif de olabilir; bu durumda dizi azalir. 100 den baslayip geriye dogru yediser sayildigini
duslnelim: 100, 93,86, ... Bu dizide 2 nin kaginci terim oldugunu bulmak icin farki adimin buyukligtne

bolmek yeter: 072 L 1=14+1=15. Yani 2, on besinci terimdir.

A DIKKAT
Bir sayinin dizide olup olmadigini kontrol etmeden sirasini hesaplama.

5,9,13, ... dizisinde 50 var mi? ? tam sayi ¢cikmaz; bu ylzden 50 bu dizinin terimi degildir.

Bdlme tam ¢ikmiyorsa sayi dizide yoktur.

Ardisik sayilarin toplami

1 den 100 e kadar olan sayilarin toplamini tek tek toplamak uzun stirer. Matematik¢i Gauss'a atfedilen
yontemde ilk ve son terimler eslestirilir: 1 + 100 = 101, 2 + 99 = 101, 3 + 98 = 101 ve bu bdyle devam
eder. 100 say!l, 50 ¢ift olusturur ve her ¢iftin toplami 101 dir:

1+2+3+ -~ +100=50-101 = 5050
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Ayni fikir her ardisik diziye uygulanir. ilk terimle son terimin toplami, bastan ikinci ile sondan ikincinin
toplamina esittir ve bu esitlik dizinin ortasina kadar slrer. Bu ylzden:

(Ilk terim + Son terim) - Terim sayisi

Toplam =
oplam 5

¢ ORNEK
21+ 23+ 25+ --- + 59 toplami verilsin.

Toplamin dedgerini bulalim.

Once terim sayis: 59;221 +1=19+1 = 20.

(21+59)-20 _ 80-20

Formald uygulayahm: >

Toplam 800 dir.

Ozel toplamlar

Genel formUlden elde edilen Ui¢ 6zel toplam, sorularda cok zaman kazandirir:

Toplam Sonu¢

n(n+1)
2

142434+ -+ +n
24+4+6+ - +2n n(n+1)
1+3+5+ - +(2n—-1) n?

Burada n her zaman terim sayisidir. Cift sayilar toplaminda son terim 2n, tek sayilar toplaminda son
terim 2n — 1 oldugu icin n yi son terimden hesaplamak gerekir.

2 ORNEK

Uc toplam verilsin: 1 +2+ -+ +40,2+4+ --- +60vel+3+ -+ +49.
Uciinlin degerini bulalim.

Birincide n = 40: # = 820.

ikincide son terim 60 = 2n, yani n = 30: 30 - 31 = 930.

Uctinciide son terim 49 = 2n — 1, yani n = 25: 25> = 625.

= HAP BILGI
Ardisik bir dizinin toplami, ilk ve son terimin ortalamasi ile terim sayisinin carpimidir.

Ozel toplamlarda n terim sayisidir; son terimle karistirma.

Aradan baslayan toplamlar

Toplam 1 den baslamiyorsa iki yol vardir: genel formilli dogrudan kullanmak ya da blyUk toplamdan
kiiclik toplami ¢ikarmak. ikinci yol, zel toplam formiillerini ezbere bilenler icin hizlidr.

@ ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katki AC-058 - Surim 1.0 - Sayfa5/13


https://ahmetcelen.com.tr/?utm_source=pdf&utm_medium=pdf&utm_campaign=ac-058
https://ahmetcelen.com.tr/d/ac-058/1-0/

2 ORNEK
11+ 12+ 13+ --- + 30 toplami verilsin.

Toplami iki yoldan bulalim.

Cikarma yoluyla: 1 den 30 a kadar toplam AR 465, 1 den 10 a kadar toplam 55.
2

Aranan toplam 465 — 55 = 410.

(11 + 30)- 20

Genel formiille: terim sayisi 20, toplam = 410. iki yol ayni sonucu verir.

2 ORNEK
40 + 42 + 44 + --- 4+ 80 toplami verilsin.

Toplami bulalim.

80 — 40

Terim sayisl: +1=21.

= 60-21 = 1260.

Toplam: 40 +80)-21 30) 2l

Kontrol: toplam 2- (20 + 21 + --- + 40) olarak da yazilabilir ve 2 - (820 — 190) = 1260 bulunur.

A DIKKAT
Cikarma yolunda c¢ikarilan toplamin son terimine dikkat et.

11 den baslayan bir toplam icin 1 den 10 a kadar olan toplam cikarilir; 11 e kadar olan degil. Yoksa
11 de yanlishkla ¢ikariimis olur.

Ortalama ve ortadaki terim

Ardisik bir dizinin ortalamasi, ilk ve son terimin ortalamasina esittir. Terim sayisi tekse bu ortalama tam
ortadaki terimdir. Bu 6zellik, toplami verilen ardisik sayilari bulmanin en kisa yoludur: toplami terim
sayisina bdlersen ortayi bulursun.

2 ORNEK

Bes ardisik tam sayinin toplami 115 olsun.

Bu sayilardan en buyugu kagtir?

Ortalama 115: 5 = 23; terim sayisi tek oldugu icin ortadaki sayi 23 tar.
Sayilar: 21,22, 23, 24, 25.

En blyugu 25 tir.
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2 ORNEK
Dort ardisik ¢ift sayinin toplami 100 olsun.

Bu sayilari bulalim.

Ortalama 100: 4 = 25. Terim sayisi ¢ift oldugu icin ortada bir terim yoktur; 25, ortadaki iki terimin
tam ortasidir.

25 in iki yanindaki ardisik gift sayilar 24 ve 26.

Sayilar: 22,24,26, 28. Kontrol: toplamlari 100.

2 ORNEK
Ug ardisik tek sayinin toplami 81 olsun.

En blUyUk sayi kactir?
Sayilari x — 2, x, x + 2 olarak yazalim; toplam 3x = 81.
x = 27; sayllar 25,27,29.

En buyigu 29 dur.

@ HAP BILGI
Ardisik sayilarin ortalamasi ilk ve son terimin ortalamasidir.

Toplam, terim sayisi ile bu ortalamanin carpimidir.

Kareler ve kiipler toplami

Ardisik sayilarin kareleri ve klpleri ardisik dizi degildir; ¢linki komsu terimlerin farki sabit kalmaz. Bu
ylUzden onlarin toplami i¢in ayri formdaller kullanilir:

Toplam Sonug

n(n+1)2n+1)
6

P+2°+ - +n?

1P+22+ oo 413 n(n+1)2
4

n*(n + 1)2

Kupler toplaminin sonucu dikkat ¢ekicidir: ,14+2+ -+ 4+ ntoplaminin karesidir. Yani ilk n

sayinin kliplerinin toplami, bu sayilarin toplaminin karesine esittir.

¢ ORNEK
14+ 2% + --- + 107 toplami verilsin.

Degerini bulahm.

10-11-21 _ 2310

6

n =10 icin formdul:

Toplam 385 tir.
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2 ORNEK
13 4+ 2° + 3’ + 4° + 5° toplami verilsin.

Degerini iki yoldan bulalim.
Formiille: 1 +2+ 3 +4 + 5 = 15 ve 15* = 225.
Tek tek toplayarak: 1 + 8 + 27 + 64 + 125 = 225.

iki yol ayni sonucu verir: 225.

2 ORNEK
6> + 7* + 8% + 9% 4+ 10? toplami verilsin.

Degerini bulahm.

P4 o +10°=385ve 24 - +5° =201 =55,

Aranan toplam 385 — 55 = 330.

Kontrol: 36 + 49 + 64 + 81 + 100 = 330.

Ardisik sayilarin carpimi ve béliinebilme

Ardisik tam sayilarin ¢carpimi bazi sayilara her zaman tam bolinUr. Bunun sebebi, ardisik dizilerde belirli
katlarin kacinilmaz olarak yer almasidir:

« iki ardisik tam sayi: biri mutlaka cifttir, bu ylizden carpimlari cifttir.
« Uc ardisik tam sayi: biri mutlaka 3 (in kati, en az biri cifttir; carpimlari 6 ya tam bolunir.

o ki ardisik cift sayi: 2n(2n + 2) = 4n(n + 1) ve n(n + 1) cift oldugu icin carpimlari 8 e tam bélin(ir.
Genel kural sudur: k ardisik tam sayinin carpimi k! ile tam boltnur. Dort ardisik tam sayinin ¢carpimi
4! = 24 e, bes ardisik tam sayinin ¢arpimi 5! = 120 ye tam baélundr.

¢ ORNEK

5-6-7ve12-13-14-15 carpimlari verilsin.
Kurali kontrol edelim.

5:6-7 =210 ve 210 = 6-35: 6 ya tam bollinuyor.

12-13-14-15 = 32760 ve 32760 = 24 - 1365: 24 e tam bdlunuyor.

2 ORNEK
Dort ardisik tam sayinin carpimina 1 eklensin.

Sonucun bir tam kare oldugunu gosterelim.
Ornekler:1-2-3-4+1=25=5*ve2-3-4-5+1 =121 =11°
Genelolarak n(n + 3) = n* + 3nve (n+ 1)(n + 2) = n> + 3n + 2 dir.

t = n® + 3n dersek carpim arti bir t(¢ +2) + 1 =2 + 2t + 1 = (t + 1) olur; yani (n® + 3n + 1)°.
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Ardisik sayi problemleri

Ardisik sayiI problemlerinde yol hep aynidir: sayilari tek bir harfle yaz, verilen bilgiyi denkleme ¢evir,
denklemi ¢6z ve sonucu kontrol et.

¢ ORNEK

Ardisik iki dogal sayinin kareleri farki 37 olsun.
Bu sayilari bulalim.

Sayillarnve n+ 1 olsun: (n+1)> —n? =2n + 1.
2n+1=37isen=18.

Sayilar 18 ve 19. Kontrol: 361 — 324 = 37.

¢ ORNEK
Bir kitabin sayfalari 1 den 150 ye kadar numaralandirilsin.

Numaralandirmada toplam ka¢ rakam kullanilir?

Tek basamakl sayfalar 1 ile 9 arasi: 9 sayfa, 9 rakam.

iki basamaklilar 10 ile 99 arasi: 90 sayfa, 90 -2 = 180 rakam.
Uc basamaklilar 100 ile 150 arasi: 51 sayfa, 51 -3 = 153 rakam.

Toplam: 9 + 180 + 153 = 342 rakam.

¢ ORNEK
Acik bir kitapta karsilkl iki sayfanin numaralari toplami 245 olsun.

Sayfa numaralarini bulahm.
Karsilikl sayfalar ardisiktir: n ve n + 1.
2n+1=245ise n = 122.

Sayfalar 122 ve 123 tdr.

@ HAP BILGI
Once sayilari harfle yaz, sonra denklemi kur; buldugun sayilari mutlaka soruya geri koyarak
kontrol et.

Terim sayisi tekse ortadaki terimi x almak denklemi kisaltir.
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Sinavda ardisik sayilar

B SINAVDA NASIL GIKAR
Temel dlizeyde (TYT) bu konu terim sayisi, ardisik sayilarin toplami, toplami verilen sayilari bulma
ve sayfa numarasi gibi problemler bi¢iminde karsina ¢ikabilir.

ALES ve KPSS dlizeyinde ardisik sayi bilgisi sayisal akil ylritme sorularinin icinde de karsina
clkabilir: ortalamadan terim bulma ya da iki toplamin farkini hesaplama gibi.

Bu konuda hiz, formiulleri ezberlemekten ¢cok onlarin nereden geldigini bilmekten gelir. Terim sayisi
formulindeki +1 i ve toplam formullndeki eslestirme fikrini anladiysan, hatirlamadigin bir formulu
birkac saniyede yeniden kurabilirsin.

Sik yapilan hatalar
Hata Dogrusu
Terim sayisinda +1 i unutmak Son—llk , 4
Adim
Ardisik tekleri x, x + 1 yazmak X, Xx+2
Ozel toplamda n yi son terim sanmak n terim sayisidir
Aradan baslayan toplamda fazla terim ¢ikarmak Bir dnceki terime kadar c¢ikar
Karelerin toplamini ardisik dizi sanmak Ayri forml kullanihr
"Arasinda" ile "dahil" ifadesini karistirmak Uc degerleri kontrol et

Bu hatalarin ¢cogu, formili nereden geldigini bilmeden kullanmaktan dogar. Sliphede kaldiginda kiiclk
bir 6rnek lzerinde, 6rnegdin 1 den 5 e kadar olan sayilarla, formuli denemek hatayl hemen ortaya
cikarir.

= Hap bilgi 6zeti

o Ardisik sayilarda komsu iki terimin farki sabittir; bu farka artis miktari ya da adim denir.

Ardisik tam sayilarda adim 1, ardisik tek ve ardisik ¢ift sayilarda adim 2 dir.

o Gundelik hayatta

Bir kitabin 23 ile 58 numarali sayfalari arasinda, bu iki sayfa dahil, 58 — 23 + 1 = 36 sayfa vardir.

Sondaki 1, ilk sayfanin da sayilmasi igindir.

e Ardisik bir dizinin toplami, ilk ve son terimin ortalamasi ile terim sayisinin carpimidir.

Ozel toplamlarda n terim sayisidir; son terimle karistirma.

0 Ardisik sayilarin ortalamasi ilk ve son terimin ortalamasidir.

Toplam, terim sayisi ile bu ortalamanin carpimidir.
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e Once sayilari harfle yaz, sonra denklemi kur; buldugun sayilari mutlaka soruya geri koyarak
kontrol et.

Terim sayisi tekse ortadaki terimi x almak denklemi kisaltir.

® Sik sorulanlar

Ardisik sayl ne demektir?

Esit adimlarla artan sayilardir. Ardisik tam sayilarda adim 1, ardisik tek ve cift sayilarda adim 2 dir.

Terim sayisi formuliinde neden 1 eklenir?

Son terimden ilk terimi ¢ikarip adima bolmek aradaki adim sayisini verir. Dizinin terim sayisi adim
sayisindan bir fazladir; 4 adim, 5 terim demektir.

1den 100 e kadar olan sayilarin toplami kactir?
5050 dir. ilk ve son terimler eslestirilince 50 cift olusur ve her ¢iftin toplami 101 dir.

Ardisik tek sayilarin toplami nasil bulunur?

1 den baslayan ilk n tek sayinin toplami n nin karesidir. Ornegin 1den 49 a kadar olan 25 tek
sayinin toplami 625 tir.

Toplami verilen ardisik sayilar nasil bulunur?

Toplam terim sayisina bollnerek ortalama bulunur. Terim sayisi tekse bu ortalama ortadaki sayidir,
sonra komsu terimler yazilir.

Ug ardisik tam sayinin carpimi neden 6 ya béliiniir?

Ug ardisik tam sayidan biri mutlaka 3 {in katidir ve en az biri cifttir. Bu yiizden ¢arpim hem 2 ye
hem 3 ¢, yani 6 ya tam baolunur.

Y= Kontrol listesi

O

Ardisik tam, tek ve cift sayilari harfle yazabiliyorum.

Terim sayisi tek oldugunda ortadaki terimi x alarak denklemi kisaltabiliyorum.
ilk terim, son terim ve adimla terim sayisini bulabiliyorum.

"Arasinda" ile "dahil" farkini terim sayisina yansitabiliyorum.

Ardisik bir dizinin toplamini ilk ve son terimle hesaplayabiliyorum.

Tek ve ¢ift sayilarin 6zel toplam formdillerinde n yi dogru belirleyebiliyorum.

Aradan baslayan bir toplami iki yoldan bulabiliyorum.

O 00000 o

Toplami verilen ardisik saylilari ortalama yardimiyla bulabiliyorum.
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(J Kareler ve kipler toplamini formtille hesaplayabiliyorum.

(J Ardisik sayilarin carpiminin hangi sayilara balindigiini aciklayabiliyorum.

Bu belge hakkinda. Bu PDF, ahmetcelen.com.tr'deki Ardisik Sayilar yazisinin AC-058 kodlu belgesinin 1.0
surimaddar.
Suriim gecmisi ve degisiklikler: ahmetcelen.com.tr/d/ac-058/. Giincel stiriiml ve bitliin konularin PDF'lerini

ahmetcelen.com.tr/pdf/ adresinde bulabilirsiniz. Elinizdeki dosyanin bizim yayimladigimiz striimle birebir ayni olup
olmadigini ahmetcelen.com.tr/d/ adresinde denetleyebilirsiniz; dosya cihazinizdan disari génderilmez.
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PDF merkezi
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(© Sinav gerisayimlar @ Video ¢ézimler v= Belge dogrulama
OSYM takvimine gore Konu anlatimi ve soru ¢6zim Elinizdeki PDF'in giincel ve
sinavlara kalan stire videolari degistiriimemis oldugunu
ahmetcelen.com.tr/sinavlar/ ahmetcelen.com.tr/video/ denetleyin
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b;' UniConnectly

Universite topluluklarini, etkinlikleri ve sirketleri tek uygulamada bulusturan icretsiz kampiis

platformu.
e Dijital portfoy e Dogrulanabilir katilim
Katildigin etkinlikleri ve sertifikalarini QR ile giris yaptigin etkinlikler portfdytinde dogrulanmis
uniconnectly.com/@kullaniciadi adresinde herkese listelenir
acik sergile
e Sertifikalar e Anlik firsatlar
Platformda verilen sertifikalar dogrulanmis isaretli, Staj, is ve burs duyurulari akisina diser

edu.tr e-postan onayli

e Topluluklar ve etkinlikler ¢ Uye karti indirimleri
Universitendeki topluluklari ve takvimi tek ekranda gér, Takip ettigin topluluklarin anlagmali isletme
basvurulu etkinliklere katil indirimlerinden yararlan
EIRRMAE  Ucretsiz kesfet
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0
s
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)

QR kodu okutun ya da uniconnectly.com adresine girin.

:
;
)

E
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ﬁ*ﬁ%—}‘gﬁ_ﬁ 4 Download on the GETITON EXPLORE IT ON
oo @ App Store ® Google Play AppGallery

Diger yapimlarimiz

UniConnectly gibi bunlar da bizim yapimlarimiz. Bu belgeyi Ucretsiz sunuyoruz; yapimlarimizi kesfetmeniz ve
cevrenizle paylasmaniz, bu ¢alismalari surdirmemiz icin en buyuk destektir.

BBOTE f Veterito

Egitim fakuiltesi ve 6gretmenlik diistinenler igin: Hayvanseverlerin sosyal medyasi ve veteriner akilli
bélim rehberleri, 6gretmenlik meslegdi ve egitim klinik ydnetim uygulamasi.
teknolojileri Uizerine kaynakli yazilar.

veterito.com
bote.web.tr
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