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Rasyonel sayi nedir?

@ ONCE SUNLARI BiL
Bu yaziyl daha rahat anlamak i¢in tam sayilarla dort islemi, EBOB ve EKOK kavramlarini biliyor
olman yeterli.

Tam sayilarda isaret kurallari icin Dogal Sayilar ve Tam Sayilar yazisina gz at.

a ve b tam sayi ve b # 0 olmak Uzere % biciminde yazilabilen sayilara rasyonel sayi denir. a ya pay, b
ye payda denir. Rasyonel sayilar kiimesi Q ile gdsterilir.

Kesir ¢izgisi aslinda bir bélme isaretidir: z, "3 {n 4 e boliuml" demektir. Paydanin sifir olamamasinin
sebebi de budur; sifira bolme tanimsizdir.

Her tam sayi bir rasyonel sayidir, ¢linkli paydasina 1 yazilabilir: —6 = _T6 Payi sifir olan kesir ise sifira

esittir: g =0.

Rasyonel sayilar toplama, ¢ikarma, ¢carpma ve sifir hari¢c bolme islemlerine gére kapalidir: iki rasyonel
saylyla bu islemleri yaptiginda sonug yine rasyoneldir. Tam sayilarda bélmenin yarattigi eksiklik burada
kapanir.

= HAP BILGI
g da payda sifir olamaz: b # 0.

a 2 g 0
Pay sifirsa kesrin degeri sifirdir: = 0.
A DIKKAT
(5—) = 0 tanimhdir, g tanimsizdir.

Sifir payda oldugunda sorun ¢ikar, pay oldugunda cikmaz.

Denk kesirler ve sadelestirme

Bir kesrin pay! ve paydasi sifirdan farkli ayni sayiyla carpilir ya da béllnirse degeri degismez.
Carpmaya genisletme, boimeye sadelestirme denir. Ayni degeri veren kesirlere denk kesirler denir:
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Pay ile payda arasinda 1 den baska ortak boélen kalmadiginda kesir en sade halindedir. En sade hale tek
adimda ulagmak icin pay ve payda EBOB larina bolunar.

¢ ORNEK

84 . e

— Kkesri verilsin.

126

Bu kesri en sade haline getirelim.

84 =2%.3.7ve 126 = 2-3%.7. Ortak carpanlar 2, 3 ve 7 dir; EBOB = 42.

Pay ve paydayi 42 ye bolelim: % = g

= HAP BILGI
En sade hal icin pay ve paydayl EBOB larina bol.

Genigletme ve sadelestirme kesrin degerini degistirmez.

Kesir tirleri
Pozitif kesirler payin paydaya gore blyukltglne gore Uc gruba ayrilir:

» Basit kesir: pay paydadan klicUktlr, degeri 1 den kiguktur: z

E IR

- Bilesik kesir: pay paydaya esit ya da ondan buyuktir, dederi 1 ya da 1 den blyuktir: g

» Tam sayili kesir: bir tam sayi ile bir basit kesrin birlikte yazihsidir: 2%, "iki tam Ucte bir" diye okunur.

Tam sayili kesir ile bilesik kesir birbirine ¢evrilebilir. Tam kisim payda ile ¢carpilip paya eklenir:

21_2-3+1_7
37 3 3

Tersine, g de 7 yi 3 e bdlersek bolim 2, kalan 1 ¢ikar. Bolum tam kisim, kalan yeni pay olur: 22.

A DIKKAT
2§ bir carpim degil, bir toplamdir: 2 + %

islem yapmadan dnce tam sayili kesri bilesik kesre ceuvir.

Toplama ve ¢ikarma

Kesirler ancak paydalari esitse dogrudan toplanir ya da cikarilir: paylar toplanir, payda ayni kalir.
Paydalar farkliysa 6nce ortak payda bulunur. En kiguk ortak payda, paydalarin EKOK udur.

a b a+b
_+_=
c c c
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¢ ORNEK

E+ 2 islemi verilsin.

6 4

Sonucu bulalim.

Paydalarin EKOK u: EKOK(6,4) = 12.
10 3 9

. . . . 5
Kesirleri genigletelim: = = — ve - = —.
6 12 4 12

10 9 19 . AMR q
Topla: — + — = —. Bu kesir en sade halindedir.
12 12 12

¢ ORNEK
1 3 q g -
25 - 1Z islemi verilsin.

Sonucu bulalim.

Once bilesik kesre cevirelim: 2% = 2 ve 1§ =-.
q q 5 10

Paydalari esitleyelim: S= T

10 7
Cikaralim: — — - =
4 4

Al W

A DIKKAT
Kesirler toplanirken paylar ve paydalar ayri ayri toplanmaz.

%+ % in sonucu 2 degil, Ztir. Kontrol: g, % den bile kiiclktir; iki pozitif sayinin toplami onlardan

kiicuk olamaz.

@ HAP BILGI
Toplama ve cikarmada dnce paydalari esitle; ortak payda olarak EKOK u kullan.

Paylar toplanir, payda ayni kalir.

Carpma ve bélme

Carpmada ortak payda gerekmez: paylar kendi arasinda, paydalar kendi arasinda carpilir. islemden
Oonce capraz sadelestirme yapmak sayilari kicultdr.

I
.|Q
o

oyl Ko
Qlo
oy
QL

Bolmede ikinci kesir ters cevrilip carpilir. 2 nin carpmaya gore tersi 4 dir:

4

W N
N W

Bir sayinin ¢arpmaya goére tersi, onunla ¢arpildiginda 1 veren sayidir: = 1. Sifinn carpmaya gore
tersi yoktur, ¢clnku sifirla carpilan her sayi sifir verir. Bolmenin "ters gevir ve ¢arp" kurall bu tanimdan

gelir.

S Q
Qo
Sl Q
ol Q.
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2 ORNEK

3.9 . L
- +— — islemi verilsin.
5 10

Sonucu bulalim.

ikinci kesri ters cevirip carpahm: z 19—0.

w N

Capraz sadelestirelim: 3ile9u 3 e, 10ile 5i 5 e bolelim: %

Sonug g dir.

Kesrin icinde kesir bulunan ifadelere merdiven kesir denir. Bu ifadeler en alttan baslanarak yukari

dogru ¢ozalur.

¢ ORNEK

1
1

1+4-
2

ifadesi verilsin.

Degerini bulahm.

En alttan baslayalim: 1 +% = ;

. e 1 2 2 5
Bir Ust basamak: — =-ve 1l + - = -,
3/2 3 3 3

. 1 3
En Ust: — = =.
5/3 5

@ HAP BILGI
Bdlmede ikinci kesri ters cevir ve carp.

Merdiven kesir en alttan yukari dogru ¢ozuldr.

Rasyonel sayilari siralama

iki kesri karsilastirmanin en giivenli yolu paydalarini esitlemektir; paydasi esit iki pozitif kesirden payi
blyuk olan blytktlr. Bazi durumlarda daha kisa yollar vardir:

» Paylari esitse: paydasi klicik olan buyuktur. ; > 2, ¢lnkl ayni butlin daha az parcaya bolinmustdr.

« Bire yakinlk: % ile g in bire uzaklklari é ve % dir. Bire daha yakin olan z daha buyuktr.

» Ondaliga ¢evirme: kesirleri ondalik saylya gevirip karsilastirmak da her zaman ise yarar.

2 ORNEK
2 3 5
a=2Z2b==Z>vec==olsun.
3 5 8

Bu sayilari kiiclikten buyige siralayalim.

0 72 75

Paydalarin EKOK u 120 dir. Genigletelim: a = 8—, b=—,c=—.
120 120 120

Paylara bakarak: 72 < 75 < 80.

Siralama: b < c¢ < a.
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@ HAP BILGI
Paylari esit pozitif kesirlerde paydasi kili¢iik olan buyuktar.

nol bicimindeki kesirlerde n buyudukge kesir de buydr.
n

Rasyonel sayilarin siralamasinda bir 6zellik daha vardir: iki rasyonel sayi arasinda her zaman baska bir
rasyonel sayi bulunur. iki sayinin ortalamasi bunlardan biridir; bu islem sonsuza kadar tekrarlanabilir.

Sayi dogrusunda rasyonel sayilar

Her rasyonel sayi sayl dogrusunda bir noktadir. Bir kesri yerlestirmek icin 6nce hangi iki tam sayi
arasinda oldugunu bul, sonra o birim araligi paydadaki sayi kadar es parcaya bél.

2 ORNEK

7 o~
- sayisl verilsin.
3

Bu saylyl sayl dogrusunda yerlestirelim.

Tam sayili kesre cevirelim: g = 2%. Sayi 2 ile 3 arasindadir.

2 ile 3 arasindaki birim araligi 3 es parcaya bolelim.

2 den sonraki ilk bolme gizgisi g dir.

= —1% sayisl —2 ile —1 arasinda, —1 e daha

1w

Negatif kesirler de ayni yolla, sifirin solunda yerlestirilir. —

yakin olan yerdedir.

Negatif kesirler ve isaret

Bir kesrin eksi isareti paya, paydaya ya da kesrin 6nune yazilabilir; G¢l de ayni sayidir:

Pay ve paydanin ikisi de negatifse eksiler birbirini gétardr: :—i = ‘—31. Bu, tam sayilardaki bolme isaret

kuralinin kesirdeki karsiligidir.

. . . . . . N . 1 1 . 1 1 . o o 1
Negatif kesirleri siralarken pozitif kesirlerdeki sira tersine doner. 2> 3 dir, ama — <3 dir; ¢unku -3

sifirdan daha uzaktadir.

¢ ORNEK
2 3
= =

1 a8
ve -3 sayilari verilsin.

Bu sayilari kiiglkten buytge siralayalim.

8 9 6 o 1 2 3
— — —. Yani-< =< -,
2 3 4

Once mutlak degerleri siralayalim. Ortak payda 12: TR

Negatiflerde mutlak degeri blyuk olan daha kuguktir; sira ters doner.

3 2 1
Siralama: —= < —Z < —-,
4 3 2
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@ HAP BILGI
Negatif kesirlerde siralama, mutlak degerlerin siralamasinin tersidir.

Eksi isareti paya, paydaya ya da online yazilabilir; deger degismez.

Kesir, ondalik ve yiizde
Ylizde, paydasi 100 olan bir kesirdir: %25 = % = i = 0,25. Bu yuzden bir rasyonel sayi kesir, ondalik ya

da ylzde olarak yazilabilir; Gcl de ayni degeri gosterir.

« Kesirden ylizdeye: kesri 100 ile carp. z = % = %60.

» Ondaliktan ylzdeye: virgulu iki basamak saga kaydir. 0,07 = %7.

40 2

» Ylzdeden kesre: 100 e bol ve sadelestir. %40 = W

¢ ORNEK
3 . .
5 kesri verilsin.

Bu kesri ondalik ve ylzde olarak yazalim.
Ondalik: 3 =8 = 0,375.
Ylzde: 0,375 - 100 = 37,5, yani %37,5.

Sik kullanilan eslesmeleri bilmek islemleri hizlandirir: % = 0,5 = %50, j—t = 0,25 = %25, ; = 0,75 = %75,

% = 0,2 = %20, ; = 0,125 = %12,5.

@ HAP BILGI
Gilindelik hayatta
q e 8 1eq q o . 3 5 .
Sekiz dilimli bir pizzadan 3 dilim yenirse yenen kisim =, kalan kisim = olur; bu da yuzde 62,5 eder.
8 8

Kesirlerin kuvveti

Bir kesrin kuvveti alinirken pay ve payda ayri ayri kuvvete yikseltilir:

Ornegin (3)2 = g ve (—2)3 = —% dir. isaret kurali burada da gecerlidir: negatif kesrin tek kuvveti

negatiftir.

I~

Basit kesirlerde ilging bir durum vardir: 0 ile 1 arasindaki bir sayinin kuvveti alindik¢a sayi kugulur. 2 ,

N

§ diye gider. Tam sayilardaki "kuvvet alinca buyur" aliskanligi burada tersine isler.

A DIKKAT
0 ile 1 arasindaki sayilarda x* < x tir.

e o . 1. . 1 1 1
Ornegin x = 5 i¢in x? = 5Ves < T Karsilastirma sorularinda bu durum sik unutulur.
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Ondalik gosterim

Bir kesri ondalik saylya ¢evirmek igin pay paydaya bolunlr. Sonug iki bicimde ¢ikabilir: bélme bir yerde
biter ya da bir basamak grubu sonsuza kadar tekrar eder.

« Sonlu ondalik: 2 = 0,375, 2—70 = 0,35.

e Devirli ondalik: % =0,333 ..., % = 0,1666 ... Tekrar eden kisim Ustu gizilerek yazilir: 0,3 ve 0,16.

Hangisinin ¢ikacagi bolmeden 6nce bilinebilir. Kesri en sade haline getir ve paydanin asal carpanlarina
bak: paydada 2 ve 5 ten baska asal carpan yoksa ondalik gésterim sonludur, varsa devirlidir. Sebebi
sudur: sonlu bir ondalik, paydasi 10, 100, 1000 gibi bir sayi olan kesirdir ve bu sayilarin asal carpanlari
yalnizca 2 ve 5 tir.

@ HAP BILGI
En sade haldeki kesrin paydasinda yalniz 2 ve 5 carpanlari varsa ondalik gésterim sonludur.

Baska bir asal carpan varsa gosterim devirlidir.

¢ ORNEK
7 5

9 q a M-Q
—, — ve — kesirleri verilsin.
40 12 75

Hangilerinin ondalik gdsterimi sonludur?

410 en sade halindedir ve 40 = 2%. 5. Yalniz 2 ve 5 var: sonlu, 0,175.
% en sade halindedir ve 12 = 2% 3. Paydada 3 var: devirli, 0,418.

2. sadelesir: = ve 25 = 52. Sonlu, 0,12.
75 25

A DIKKAT
Bu kontrol kesir sadelestirildikten sonra yapillir.

B o q 1 = q
S un paydasinda 3 carpani vardir, ama sadelesince A 0,25 olur ve gosterim sonludur.

Devirli ondalik sayiyi kesre ¢cevirme

Devirli bir ondalik sayi her zaman bir kesre ¢evrilebilir; bu ylizden rasyoneldir. Cevirmenin kisa kurali
sudur:

sayinin tamami—devretmeyen kisim
devreden basamak kadar 9, devretmeyen ondalik kadar 0

Kuralin nereden geldigini en basit 6rnekte gérelim. x = 0,333 ... olsun. iki tarafi 10 ile carparsak
10x = 3,333 ... olur. Alttan Usttekini cikarinca sonsuz kuyruklar birbirini gotirir: 9x = 3, yani x =

©olw
W=
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¢ ORNEK
0,16 sayisi verilsin.

Bu saylyi kesre cevirelim.
Sayinin tamami virgulsiz 16, devretmeyen kisim 1 dir.

Devreden basamak 1 tane (6), devretmeyen ondalik basamak 1 tane (1). Payda: 90.

16-1_ 15 1
9 9 6
¢ ORNEK

1,27 sayisi verilsin.
Bu saylyi kesre cevirelim.
Sayinin tamami virgilsiiz 127, devretmeyen kisim 1 dir.

Devreden basamak 2 tane, devretmeyen ondalik yok. Payda: 99.

7o _ 120 _ M kontrol: 14 + 11 = 1,2727 ...
99 99 11
A DIKKAT

0,9 sayisi 1 e esittir.

Kurala gore 3 =1 dir. % = 0,3 un iki tarafini 3 ile ¢carparak da goérebilirsin: 1 = 0,9.

Sinavda rasyonel sayilar

B SINAVDA NASIL CIKAR
Temel diizeyde (TYT) rasyonel sayilar dort islem, merdiven kesir, siralama ve devirli ondalik

sayllari kesre gevirme biciminde karsina ¢ikabilir.

ALES ve KPSS dizeyinde kesirler bir problemin iginde de karsina ¢ikabilir: "bir isin tUcte biri",
"paranin beste ikisi" gibi ifadeler kesirle islem gerektirir.

Kesir problemlerinde butlinin ne oldugunu en basta belirlemek dnemlidir. "Kalanin yarisi" ile "tamamin
yarisi" farkli butlnlere gore hesaplanir.

¢ ORNEK
. Q52 q o I a5 nn 2 _a.-A 5
Bir 6grenci harcliginin ;ini kitaba, kalanin 5 sini yemege harciyor.

Harchiginin kacta kagi kalmistir?

Kitaptan sonra kalan: 1 — i = Z

2 1
3 2

Al w

y 2 .
Yemege harcanan kalanin S sk

Kalan: ‘-31 — i = }‘. Harchgin dortte biri kalmistir.
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Sik yapilan hatalar

Hata Dogrusu
1.1 2 2 . .5
Sti=1 Once payda egsitlenir: c
Bolmede birinci kesri ters cevirmek ikinci kesir ters cevrilir
21 i carpim sanmak 24+1=1

3 3 3
Sadelestirmeden sonlu/devirli karari Once sadelestir
0,9 u 1 den kliclk sanmak 09=1
"Kalanin" ile "tamamin" karistirmak ButlinG once belirle

Kesirlerdeki hatalarin ¢cogu bir kuralin yanlis isleme tasinmasindan dogar: carpmadaki "pay paya,

payda paydaya" kurali toplamaya tasininca 2 gibi yanlis sonuclar ¢ikar. Her islemin kendi kuralini ayri

ayri hatirla.

= Hap bilgi 6zeti
o % da payda sifir olamaz: b # 0.

Pay sifirsa kesrin degeri sifirdir: l-(j =0.

e En sade hal icin pay ve paydayl EBOB larina bol.

Genisletme ve sadelestirme kesrin degerini degistirmez.

e Toplama ve ¢lkarmada dnce paydalari esitle; ortak payda olarak EKOK u kullan.

Paylar toplanir, payda ayni kalir.

o Bolmede ikinci kesri ters ¢evir ve garp.

Merdiven kesir en alttan yukari dogru ¢ozuldr.

e Paylari esit pozitif kesirlerde paydasi kiigiik olan buyuktr.

nol bicimindeki kesirlerde n blyudikce kesir de buydr.
n

e Negatif kesirlerde siralama, mutlak degerlerin siralamasinin tersidir.

Eksi isareti paya, paydaya ya da dnline yazilabilir; deger degismez.

° Glindelik hayatta

Sekiz dilimli bir pizzadan 3 dilim yenirse yenen kisim z, kalan kisim 2 olur; bu da ylzde 62,5

eder.

@ ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katki

AC-054 - Stirim 1.0 - Sayfa 10/ 13


https://ahmetcelen.com.tr/?utm_source=pdf&utm_medium=pdf&utm_campaign=ac-054
https://ahmetcelen.com.tr/d/ac-054/1-0/

o En sade haldeki kesrin paydasinda yalniz 2 ve 5 ¢arpanlari varsa ondalik gésterim sonludur.

Baska bir asal ¢carpan varsa gosterim devirlidir.

® Sik sorulanlar

Rasyonel sayl nedir?

Payi ve paydasl tam sayi olan, paydasi sifirdan farkl kesir biciminde yazilabilen sayilara rasyonel
sayl denir. Tam sayilar, sonlu ondalik sayilar ve devirli ondalik sayilar rasyoneldir.

Devirli ondalik sayilar rasyonel midir?

Evet. Her devirli ondalik sayi bir kesre cevrilebilir. Ornegin 0,333... licte bire, 0,1666... altida bire
esittir.

Bir kesrin ondalik gosteriminin sonlu olup olmadigi nasil anlasilir?

Kesir en sade haline getirilir ve paydanin asal carpanlarina bakilir. Paydada yalnizca 2 ve 5
carpanlari varsa gosterim sonludur, baska bir asal carpan varsa devirlidir.

Kesirler nasil toplanir?

Once paydalar esitlenir. Ortak payda olarak paydalarin EKOK u kullanilir. Sonra paylar toplanir ve
payda ayni birakilir. Paylar ve paydalar ayri ayri toplanmaz.

Sifir virgul dokuz devirli neden 1 e esittir?

Devirli ondaligi kesre cevirme kuralina gére 0,999... sayisi dokuz bélii dokuza, yani 1 e esittir. Ucte
birin 0,333... oldugunu bilip iki tarafi 3 ile carparak da ayni sonuca ulasllir.

Merdiven kesir nasil ¢ozlillir?

Merdiven kesir en alttaki kesirden baslanarak yukari dogru ¢ozullr. Her basamakta bulunan deger
bir Ustteki kesrin paydasina yazilir.

Paydasi sifir olan kesir neden tanimsizdir?

Kesir cizgisi bir bélme isaretidir ve sifira bélme tanimsizdir. Bir sayiyi sifira bolmek, sifirla
carpildiginda o sayiyi veren bir sayl aramak demektir; sifirla carpilan her sayi sifir verdigi icin boyle
bir say! yoktur.

Kesir ile rasyonel sayi ayni sey midir?

Kesir bir yazilis bicimidir, rasyonel sayi ise bir sayi tlrtdur. Her rasyonel sayi bir kesir olarak
yazilabilir; ayni rasyonel sayl sonsuz sayida denk kesirle gosterilebilir. Karekok iki boll iki gibi
paydall yazilan her ifade ise rasyonel degildir.

Y= Kontrol listesi

(J Rasyonel sayiyi tanimlayip paydanin neden sifir olamayacagdini aciklayabiliyorum.
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Bir kesri EBOB kullanarak tek adimda en sade haline getirebiliyorum.

Tam sayili kesri bilesik kesre ve tersine cevirebiliyorum.

Farkh paydali kesirleri EKOK ile toplayip cikarabiliyorum.

Kesirlerle carpma ve bdlme yapabiliyor, bdlmede hangi kesrin ters ¢evrilecegini biliyorum.
Merdiven kesri en alttan baslayarak ¢dzebiliyorum.

Kesirleri payda esitleyerek ya da bire yakinlikla siralayabiliyorum.

Bir kesrin ondalik gosteriminin sonlu mu devirli mi oldugunu bélmeden sdyleyebiliyorum.

Devirli ondalik saylyi kesre ¢evirebiliyorum.

O 00000000

Kesir problemlerinde "kalanin" ile "tamamin" farkini gozetiyorum.

Bu belge hakkinda. Bu PDF, ahmetcelen.com.tr'deki Rasyonel Sayilar Konu Anlatimi PDF yazisinin AC-054 kodlu

belgesinin 1.0 strimudur.

Surim gecmisi ve degisiklikler: ahmetcelen.com.tr/d/ac-054/. Glincel stirimu ve bitiin konularin PDF'lerini
ahmetcelen.com.tr/pdf/ adresinde bulabilirsiniz. Elinizdeki dosyanin bizim yayimladigimiz siriimle birebir ayni olup
olmadigini ahmetcelen.com.tr/d/ adresinde denetleyebilirsiniz; dosya cihazinizdan disari génderilmez.

© 2026 ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katki

@ ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katki AC-054 - Stirim 1.0 - Sayfa 12 /13


https://ahmetcelen.com.tr/blog/rasyonel-sayilar-konu-anlatimi-pdf/
https://ahmetcelen.com.tr/d/ac-054/
https://ahmetcelen.com.tr/pdf/
https://ahmetcelen.com.tr/d/
https://ahmetcelen.com.tr/?utm_source=pdf&utm_medium=pdf&utm_campaign=ac-054
https://ahmetcelen.com.tr/d/ac-054/1-0/

@ ahmetcelen.com.tr - Egitime Bir Tik Katk

Universite ve kamu sinavlarina hazirlananlar icin licretsiz matematik kaynaklari.

Bu belgenin guincel héli ve ¢cok daha fazlasi sitede.

Konu anlatimlari
Bastan sona anlatim, hap

bilgiler ve ¢6zimlu érnekler

ahmetcelen.com.tr/blog/

Sinav geri sayimlari
OSYM takvimine gore

sinavlara kalan stire

ahmetcelen.com.tr/sinavlar/

@ PDF merkezi

Her konunun giincel PDF'i,
strlim gecmisi ve belge
dogrulama

ahmetcelen.com.tr/pdf/

Video ¢ézimler
Konu anlatimi ve soru ¢6zim

videolari

ahmetcelen.com.tr/video/

PDF merkezi

Cikmus sorular
TYT, AYT, MSU, DGS ve KPSS

GIkmig sorulari

ahmetcelen.com.tr/ss/

Belge dogrulama
Elinizdeki PDF'in glincel ve

degistiriimemis oldugunu
denetleyin

ahmetcelen.com.tr/d/

1
b;' UniConnectly
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